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Norme infinie

Nous faisons ici un petit aparté pour introduire une norme de fonctions qui nous sera bien utile pour plus tard.

Soit f une fonction bornée définie sur un ensemble de définition Dy et a valeurs dans C.

Dl Nous appellerons norme infinie de f et nous noterons ||f]|., le réel suprDfIf(x)I
. R - C . R-R . R > R
Exemple | [isinll., = 1,llcosll, = 1. Soit £:{," i) Soitg: {t -4 Soith:{, " "}
Ifllo =1 lglle =1 Ihll = 1
Soit f une fonction bornée définie sur un ensemble de définition Dy et a valeurs dans C.
La caractérisation d’'une norme se fait en trois temps :
-~ * lfllo=0=Vx€D;f(x)=0
Propriété .
* Soit2€C. IAflle = [21Iflle
* Soit g une autre fonction bornée définie sur un ensemble de définition D, = D, et a valeurs dans C.
Alors f + g est aussi bornée et ||f + gllo < lIfllco + I llco
* flle =0= supyep,If(x)| =0=Vx € Df, f(x) =0
* Soit 1 € C.lIAfllw = subrep |1Af ()| = suprep |AIIf (O] = [Alsupyep I f (| = 12 fll
Preuve * Soit g une autre fonction bornée définie sur un ensemble de définition D, = D, et a valeurs dans C.

Vx € Dy |f(x) + g()| < If ()] + |g(x)| (Inégalité triangulaire)

= Vx € Dr If(x) + g < lIflleo + llglleo
Donc f + g estbornée et |If + gllo, < lIfll + llglle




