
 

Droite achevée  
Définition ℝ = ℝ ∪ +∞;−∞  

Remarque ℝ est l’ensemble ℝ complété avec ∓∞. On peut prolonger cetraines propriétés de ℝ à ℝ 

Propriétés 

• Prolongement de l’ordre : ∀𝑥 ∊  ℝ, −∞ < 𝑥 < +∞ 
• Prolongement de l’addition : ∀𝑥 ∊  ℝ, 𝑥 + +∞ = +∞ ; 𝑥 + −∞ = −∞ ; +∞ + +∞ = +∞ 

−∞ + −∞ = −∞ 
• Prolongement de la multiplication : : ∀𝑥 ∊  ℝ∗, +∞ ∗ 𝑥 =   𝑥 ∗ +∞ = +∞ 𝑠𝑖 𝑥 > 0

−∞ 𝑠𝑖 𝑥 < 0  ;  

−∞ ∗ 𝑥 = 𝑥 ∗ −∞ = −∞ 𝑠𝑖 𝑥 > 0
+∞ 𝑠𝑖 𝑥 < 0  ;  +∞ ∗ +∞ = +∞ ;   −∞ ∗ −∞ = +∞ ;  

−∞ ∗ +∞ = +∞ ∗ −∞ = −∞ ;  !
∓!

= 0 

Remarque Attention les expressions : 

+∞ − +∞
−∞ − −∞
0 ∗ ∓∞

∓!
∓!

 n’ont ici aucun sens et ne seront donc pas utilisées.  

  

Bornes sup et inf dans ℝ 

Définition 

Dans ℝ la notion de borne sup et de borne inf vues dans ℝ se généralise aisément.  
• Toute partie  non vide de ℝ admet une borne sup et une borne inf ( éventuellement ±∞) 
• Lorsqu’une partie de ℝ est majorée, la notion de borne sup coincide avec celle de ℝ 
• Lorsqu’une partie de ℝ est minorée, la notion de borne inf coincide avec celle de ℝ 
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