
  

Fonctions complexes  

Définition 
Soit 𝐼 un intervalle de ℝ. Une fonction 𝑓: 𝐼 → ℂ

𝑥 → 𝑓(𝑥) peut être aussi vue comme une fonction 

𝑓: 𝐼 → ℝ!

𝑥 → 𝑓! 𝑥 , 𝑓! 𝑥  avec 𝑓! 𝑥 = 𝑅𝑒(𝑓 𝑥 ) et 𝑓! 𝑥 = 𝐼𝑚(𝑓 𝑥 ) 

Exemple Soit 𝑓: ℝ → ℂ
𝑥 → cos 𝑥 + 𝑖𝑠𝑖𝑛 𝑥 Nous avons 𝑓! 𝑥 = cos 𝑥 et 𝑓! 𝑥 = sin 𝑥 

Théorème 
Soit 𝑎 un élément ou une borne de 𝐼. (a peut valoir ±∞) 
Comment définir la limite d’une fonction dans ℂ lorsque 𝑥 tend vers a ? 
A l’aide de l’équivalence : 𝐥𝐢𝐦𝒙→𝒂 𝒇 𝒙 = 𝐥𝐢𝐦

𝒙→𝒂
𝑹𝒆 𝒇 𝒙 + 𝒊 𝐥𝐢𝐦

𝒙→𝒂
𝑰𝒎 𝒇 𝒙  

Exemple 
Soit 𝑓: ℝ → ℂ

𝑥 → cos 𝑥 + 𝑖𝑠𝑖𝑛 𝑥 ;  
lim
!→!!

𝑓 𝑥 = lim
!→!!

cos 𝑥 + 𝑖 lim
!→!!

sin 𝑥 = 𝑖 
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