
Intégration. Cours 
 

Primitives. Définition 

Définition Soit 𝑓 une fonction définie sur un intervalle 𝐼. La fonction 𝐹 est appelée une primitive de 𝑓 sur 𝐼 si et 
seulement si 𝐹 est dérivable sur 𝐼 et 𝐹! = 𝑓   

Propriété Soit 𝑓 une fonction définie sur un intervalle 𝐼. Soit 𝐹 une primitive de 𝑓 sur 𝐼 alors toute primitive de 𝑓 
diffère de 𝐹 d’une constante.  

Preuve 
Soit 𝐺 une primitive quelconque de 𝑓. (𝐺 − 𝐹)! = 0. Donc 𝐺 − 𝐹 = 𝑘 avec 𝑘 réel.  

 

Primitives usuelles 
Fonction Primitive Preuve 

𝒆𝒙 𝒆𝒙 

Il suffit de dériver la primitive, vous devriez aisément retomber sur la fonction 

𝒍𝒏𝒙	 𝒙𝒍𝒏𝒙 − 𝒙 
𝟏
𝒙
	 𝒍𝒏 𝒙 	

𝒙𝜶	(𝜶 ≠ −𝟏)	 𝒙𝜶!𝟏

𝜶 + 𝟏
	

𝐬𝐢𝐧 𝒙	 −𝒄𝒐𝒔 𝒙	

𝐜𝐨 𝐬 𝒙	 𝒔𝒊𝒏 𝒙	

𝐭𝐚𝐧𝒙	 −𝒍𝒏 𝒄𝒐𝒔 𝒙 	 −𝑙𝑛 𝑐𝑜𝑠 ! 𝑥 = −
−𝑠𝑖𝑛 𝑥
𝑐𝑜𝑠 𝑥

= 𝑡𝑎𝑛 𝑥 

𝒔𝒉 𝒙	 𝒄𝒉 𝒙	 𝑐ℎ 𝑥 =
𝑒! + 𝑒!!

2
 ⟹ 𝑐ℎ ! 𝑥 =

𝑒! − 𝑒!!

2
= 𝑠ℎ 𝑥	

𝒄𝒉 𝒙	 𝒔𝒉 𝒙	 𝑠ℎ 𝑥 =
𝑒! − 𝑒!!

2
⟹ 𝑠ℎ ! 𝑥 =

𝑒! + 𝑒!!

2
= 𝑐ℎ 𝑥	

𝒕𝒉 𝒙	 𝒍𝒏 𝒄𝒉 𝒙	 𝑙𝑛 𝑜 𝑐ℎ ! 𝑥 =
𝑠ℎ 𝑥
𝑐ℎ 𝑥

= 𝑡ℎ 𝑥 	

𝟏
𝟏 + 𝒙𝟐

	 𝑨𝒓𝒄𝒕𝒂𝒏 𝒙	

Appelons 𝑓 la dérivée de la fonction  𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛. 
∀𝑥 ∈ ℝ, tan 𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 𝑥 = 𝑥⟹ 1 + 𝑡𝑎𝑛! 𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛 𝑥 ∗ 𝑓(𝑥) = 1 (En dérivant) 

𝑓(𝑥) =
1

1 + 𝑥!
 

𝟏
𝟏 − 𝒙𝟐 

	 𝑨𝒓𝒄𝒔𝒊𝒏 𝒙	

Appelons 𝑓 la dérivée de la fonction  𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 . 
∀𝑥 ∈ ℝ, sin 𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 𝑥 = 𝑥⟹ cos(𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛𝑥 ∗ 𝑓(𝑥) = 1 (En dérivant) 

𝑓(𝑥) =
1

cos(𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 𝑥)
 

Or cos! 𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 𝑥 + sin! 𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 𝑥 = 1⟹ cos! 𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 𝑥 = 1 − 𝑥!  

⟹ cos 𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛 𝑥 = 1 − 𝑥! ⟹  𝑓 𝑥 =
1

1 − 𝑥! 
 

 

  



 

Primitives de fonctions composées 
Fonction Primitive Preuve 
𝒖′𝒆𝒖 𝒆𝒖 

En dérivant la colonne Primitive à l’aide de la formule (𝑓𝑜𝑔)! = 𝑓! 𝑔 ∗ 𝑔! vous 
devriez aisément retomber sur la colonne Fonction 

𝒖!

𝒖
	 𝒍𝒏 𝒖  

𝒖′𝒖𝜶  	
(𝜶 ≠ −𝟏)	

𝒖𝜶!𝟏

𝜶 + 𝟏
	

𝒖!𝒄𝒐𝒔 𝒖	 𝒔𝒊𝒏 𝒖	

𝒖!

𝟏 + 𝒖𝟐
	 𝑨𝒓𝒄𝒕𝒂𝒏 𝒖	

𝒖!

𝟏 − 𝒖𝟐
	 𝑨𝒓𝒄𝒔𝒊𝒏 𝒖	

 


