Propriétés produit scalaire

Propriété produit scalaire

Pour tous vecteurs i ,

Propriété Bilinéarité o U(UV+W)=
o U (kv) =ku.v

¥ ,w etpour tout réel k.
Uv+uUw

Propriété Utilisation des e Soient i et ¥ deux vecteurs. Onaﬁ’.ﬁzg( ||ﬁ’||2+ ||17||2— ||ﬁ’—17||2)
normes o |E+3l|* = |m* + 181" + 2.
Démonstration
o |E+3 =@+D).@+D) =did+ib+ou+5.8= |l + | + 285
o |E-3'=@-9.@-®)=aid-us-si+55= | + B -287 -
2.7 = |1al* + 181" - |l - sI">w.7 =2 J1@l]* + [181]" - |1 - 51"
X ! !

Propriété | Dans un repére orthonormé, si u (y

Démonstration

Soit (0,7,]) ce repére orthonormé. i.v = (xl +yD. (xXT+y']) = xx"T.T+ xy'T ] yx'T.7
Le repére est orthonormé, cela S|gn|f|e que 7 et j sont orthogonaux (et donc 1.7 = .7 =
= ||]|| =1.llvient &.¥ = xx' + yy'

J
et j ont tous les deux une

normé égaleal. i.i=j.j = ||l||

N . (X L (X' . TN
L Dans un repere orthonormé, deux vecteurs u ( )et v |, | sont orthogonaux si et seulement si U. v =
Propriété y y

ce qui se traduit par xx' +yy' =0
_3) . Leur produit scalaire vaut :

. \ - 2 -
Exemple On considere les vecteurs u (3) etv (_5
uU.v=2+(-3)+3=*(-5)=-6—15=—21 % 0 donc les vecteurs i et ¥ ne sont pas orthogonaux.




