Cours
fonctions linéaires et affines

Cours

Définition

Une fonction affine est une fonction f définie sur R par f(x) = ax + b ou a et b sont deux nombres
réels connus.

Cas particuliers

e Sib=0,festlinéaire. Exemple : f(x) = 3x pour tout nombre x
e Sia =0, festconstante. Exemple : f(x) = 4 pour tout nombre x

ty
P La représentation graphique d’une fonction affine f définie par b

Théoreme .

f(x) = ax + b est une droite.

Dn xh-
R Si a = 0 la fonction est constante, sa représentation graphique est une droite paralléle a I'axe des
emarque .
abscisses.
: Le nombre a est appelé coefficient directeur de la droite. Le nombre b est 'ordonnée a I'origine, car
Vocabulaire . .
la droite passe par le point B(0, b)
Soit f une fonction affine définie par f(x) = ax + b.

Théoreme Alors pour tous nombres u et v distincts, a = % ;

a est aussi appelé taux d’accroissement entre u et v

Démonstration

fW)=au+b; fwW)y=av+b; fw)—f(w)=au+b—av—->b=a(u—v); a=w

Théoreme

Sens de variation :
Soit f une fonction affine définie par f(x) = ax + b aveca # 0

Si a > 0, f est strictement croissante sur R Sia <0, f est strictement décroissante sur R
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Supposons a > 0 Supposons a < 0
I suffit de montrer que si v > u alors I suffit de montrer que si v > u alors
f) > fw. f) < fw.
Démonstration Soientu etvtelsque v > u Soientuetvtelsque v >u
f(w)=au+b fw)=au+b
fw)y=av+bdonc f(v) — f(w) =alv—u) fw)=av+bdonc f(v) — f(uw) =alv—u)
a>0;v—u > 0donc f(v) — f(u) >0, a<0;v—u > 0donc f(v) —f(u) <0,
fw) > fw) fw) <f(w)
Tableau de signe
a>0 a<0
b
X — o - + ca X — ©o -— + oo
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