
Logarithme. Cours 
 

Croissances comparées.   

Propriété 1. lim!→!!
!"! 
!

= 0 2. Pour tout entier naturel 𝑛 ≥ 1 lim!→!!
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= 0 

Démonstration (admise) 

1. Quel que soit 𝑥 dans ℝ!, il existe t dans ℝ tel que 𝑥 = 𝑒! (fonction exponentielle strictement croissante, continue 
et lim!→!! 𝑒! = +∞). Lorsque 𝑥 tend vers +∞, t tend vers +∞ donc  
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 ; si 𝑛 > 1 lim
!→!!
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!!!!

= 0 ; si 𝑛 = 1 lim
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= 1 ; lim
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= 0 donc lim!→!!
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Propriété 1. lim!→! 𝑥𝑙𝑛𝑥 = 0 2. Pour tout entier naturel 𝑛 ≥ 1 lim!→! 𝑥!𝑙𝑛𝑥 = 0 
Démonstration 

1. Quel que soit 𝑥 dans ℝ∗!, il existe t dans ℝ∗! tel que 𝑥 = !
!
 .  

lim!→!! 𝑥𝑙𝑛𝑥 = lim
!→!!

!
!
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!→!!
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2. 𝑥!𝑙𝑛𝑥 = 𝑥!!! ∗ 𝑥𝑙𝑛𝑥 ; si 𝑛 > 1 lim
!→!!

𝑥!!! = 0 ; si 𝑛 = 1 lim
!→!!

 𝑥!!! = 1 ; lim
!→!!

 𝑥𝑙𝑛𝑥 = 0 donc lim!→! 𝑥!𝑙𝑛𝑥 = 0 

 


